MATEMATICKA ANALIZA 1
2. kolokvij, 8.2.2007.

Ime i prezime: JMBAG:

(10-znamenkasti broj na x-ici)

Napomene: - Svaki zadatak rjeSavajte na zasebnom potpisanom papiru.
- Prije rjesavanja zadatka, pazljivo ga procitajte.
- Zajedno sa rjeSenjima predajte i ovu naslovnicu.

1. (a) Iskazite matematicki precizno Bolzano-Weierstrassov teorem za neprekidne funkcije
na segmentu.
(b)Dokazite da je ogranicen i padajuéi niz konvergentan.

[10 bodova]
2. Niz (a,) je zadan rekurzivno:
3a, — 1
a, = 2, an+1:n—, zan > 1.
2a,
Pokazite da je (a,) konvergentan i odredite mu limes.
[10 bodova]

3. Izracunajte limese nizova (ako postoje)

3 _
(a) Tim "~ —"*2 (b) lim (v3n — 1 — v2n). [10 bodoval

n—oo N2 —2n3 "’ N0

4. Odredite, ako postoje, infimum i supremum skupa

7T—4n
= : N}.
{Qn 1 0"e
[10 bodova]
5. Izracunajte limese
3r _ 2z 1 x?
(a) lirr(l) et—e, (b) ﬁr_{l (COS —) . [10 bodova]
r— g €T T——+00 €T

Rezultati:

B. Gulja3, T.Sikié, I. Gogié¢, A. Mimica, O. Perse, G. Trupéevié



MATEMATICKA ANALIZA 1
2. kolokvij, 8.2.2007.

Ime i prezime: JMBAG:

(10-znamenkasti broj na x-ici)

Napomene: - Svaki zadatak rjeSavajte na zasebnom potpisanom papiru.
- Prije rjesavanja zadatka, pazljivo ga procitajte.
- Zajedno sa rjeSenjima predajte i ovu naslovnicu.

1. (a) Iskazite matematicki precizno Cauchyjevu definiciju neprekidnosti funkcije u nekoj
toccl.
(b) Dokazite da je ogranicen i rastuci niz konvergentan.

[10 bodova]
2. Niz (a,) je zadan rekurzivno:
da, —4
CL1:5, &n+1:a—, Z&?’lZl.
Pokazite da je (a,) konvergentan i odredite mu limes.
[10 bodova]
3. Izrac¢unajte limese nizova (ako postoje)
. 4nS —10n* +2n . 3" +sin(n) — 5"
(a) 7}13)10 P : (b) nhg)lo o SR [10 bodoval
4. Odredite, ako postoje, infimum i supremum skupa
4—2n
S = { tnE N}.
3n+5
[10 bodova]
5. Izracunajte limese
. 1l—cos’x ) 1"

Rezultati:

B. Gulja3, T.Sikié, I. Gogié¢, A. Mimica, O. Perse, G. Trupéevié



MATEMATICKA ANALIZA 1
2. kolokvij, 8.2.2007.

Ime i prezime: JMBAG:

(10-znamenkasti broj na x-ici)

Napomene: - Svaki zadatak rjeSavajte na zasebnom potpisanom papiru.
- Prije rjesavanja zadatka, pazljivo ga procitajte.
- Zajedno sa rjeSenjima predajte i ovu naslovnicu.

1. (a) Iskazite matematicki precizno Weierstrassov teorem za nizove realnih brojeva.
(b) Dokazite da je neprekidna funkcija na segmentu ograni¢ena odozgo.

[10 bodova]
2. Niz (a,) je zadan rekurzivno:
3a, — 2
a1 =3, Api1 = a , zan > 1.
Pokazite da je (a,) konvergentan i odredite mu limes. [10 bodova]
3. Izrac¢unajte limese nizova (ako postoje)
2n° +3n® — 3 1 24+3— 5)
(a) lim noron nt , (b) lim vt + vnt . [10 bodova]
n—oo 2n° +4nt + 3n3 +n? + 1 n—oo  \/n—1-—3n
4. Odredite, ako postoje, infimum i supremum skupa
5 —6n
S = { :neN }
3n+1 "
[10 bodova]
5. Izracunajte limese
tg2x —sin3 1 \%
(@) i B2 s (b) tim_ (Chﬁ) | 10 bodova

Rezultati:

B. Guljas, T.Sikié, I. Gogié, A. Mimica, O. Perse, G. Trupéevié



MATEMATICKA ANALIZA 1
2. kolokvij, 8.2.2007.

Ime i prezime: JMBAG:

(10-znamenkasti broj na x-ici)

Napomene: - Svaki zadatak rjeSavajte na zasebnom potpisanom papiru.
- Prije rjeSsavanja zadatka, pazljivo ga procitajte.
- Zajedno sa rjeSenjima predajte i ovu naslovnicu.

1. (a) Iskazite matematicki precizno definiciju konvergencije niza realnih brojeva.

(b) Koriste¢i Cauchyjevu definiciju neprekidnosti dokazite da je funkcija f(z) = 22
neprekidna u svakoj tocci. [10 bodova]
2. Niz (a,) je zadan rekurzivno:
4a, — 3
ayr =4, a1 = a , zan > 1.
Pokazite da je (a,) konvergentan i odredite mu limes.
[10 bodova]
3. Izrac¢unajte limese nizova (ako postoje)
2n' +3n* +n* 4+ n -5 2" +n? -3
(a) lim 2ot n o (b) lim =" =2 110 bodova)
n—00 n®+n-+2 n—oo nt + n2 + 2"
4. Odredite, ako postoje, infimum i supremum skupa
3—4n
S = { neE N}.
n+3
[10 bodova]
5. Izracunajte limese
2
2x — 1\*
() timy 20T, o) i (14sh ;) 10 bodova

Rezultati:

B. Gulja3, T.Sikié, I. Gogié, A. Mimica, O. Perse, G. Trupéevié



