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Zadatak 1 (4+8)

(a) Odredite prirodnu domenu funkcije

f(x) =
√

x− 6 sh(lnx).

(b) Neka je f(x) = 22 cos(2x) − 2. Odredite f(〈−π
3
, 0]), f−1([2,∞〉).
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Zadatak 2 (2+3+8) Niz (an) zadan je rekurzivno:

an+1 =
an + an−1

2
, a0 = 0, a1 = 1.

(a) Dokažite da je niz (an) omeden (odozgo i odozdo).

(b) Dokažite da (an) nije monoton, čak ni počevši od nekog člana nadalje.

(c) Dokažite da je (an) konvergentan, unatoč činjenici da nije monoton, te mu odredite limes.
Uputa: Da biste odredili limes, najprije dokažite da je izraz 2an + an−1 konstanta koja ne
ovisi o n.
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Zadatak 3 (10+2)

(a) Odredite, ako postoje, infimum i supremum skupa

S =

{
1

x2 +
⌈
2n+2
n+2

⌉
x + 2− cosnπ

n2

: x ∈
〈
−2,−1

2

〉
, n ∈ N

}
.

(b) Navedite primjer ograničenog niza (an) u R čija slika {an : n ∈ N} nema ni minimum ni
maksimum.
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Zadatak 4 Neka je a ∈ R. Odredite limese

(a) lim
x→1

sin(x2 − 1)

lnx
,

(b) lim
x→a

(sinx

sin a

) 1
x−a

.


