MATICNI BROJ STUDENTA IME I PREZIME BROJ BODOVA

MATEMATICKA ANALIZA 2
1. kolokvij - 02. svibnja 2017.

Zadatak 1 (6 bodova) Izracunajte f?°(1) za funkciju

f(z) = (z — 1) arctg(z — 1).
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MATEMATICKA ANALIZA 2
1. kolokvij - 02. svibnja 2017.

Zadatak 2 (7=4+3 bodova)

(a) Dokazite da za svaki x > 0 vrijedi

In(1 4+ 2°%) < 22° arctg 2°.

(b) Rastavite broj 3 na dva nenegativna pribrojnika tako da im zbroj korijena bude najvedi.
O kojim pribrojnicima je rijec?
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Zadatak 3 (6 bodova) Neka je f: R — R, f(z) = {

(a) Odredite najveéi N € N takav da je f klase CV(R). Obrazlozite sve svoje tvrdnje!

(Funkcija f je klase C™(R) ako je f n puta derivabilna u svakoj tocki skupa R i funkcija f(™) je neprekidna.)

(b) Neka je g(x) = f™(z), za svaki x € R. Dokazite da je funkcija g konveksna na R. Je
li g konkavna na (—o0,0]? Obrazlozite!

(c) Navedite primjer funkcije h: R — R takve da: za sve a,b € R, a < b, funkcija h nije
niti konveksna, niti konkavna na intervalu (a, b). Obrazlozite!
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Zadatak 4 ( 6 bodova) Odredite intervale monotonosti, lokalne ekstreme, intervale konvek-
snosti i konkavnosti, tocke infleksije i asimptote funkcije

flx) = bte=1F) (Ef__ll) )

te skicirajte njen graf.
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1. kolokvij - 02. svibnja 2017.

Zadatak 1 (6 bodova) Izracunajte f*°(—1) za funkciju

f(z) = (z+1)arctg(x + 1).



MATICNI BROJ STUDENTA IME I PREZIME BROJ BODOVA

MATEMATICKA ANALIZA 2
1. kolokvij - 02. svibnja 2017.

Zadatak 2 (7=4+3 bodova)

(a) Dokazite da za svaki x > 0 vrijedi

27 arctgx > In(1 + 2?).

(b) Rastavite broj 5 na dva nenegativna pribrojnika tako da im zbroj korijena bude najvedi.
O kojim pribrojnicima je rijec?
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Zadatak 3 (6 bodova) Neka je f: R — R, f(z) = { 2017 -0
—x , T .

(a) Odredite najveéi N € N takav da je f klase CV(R). Obrazlozite sve svoje tvrdnje!

(Funkcija f je klase C™(R) ako je f n puta derivabilna u svakoj tocki skupa R i funkcija f(™) je neprekidna.)

(b) Neka je g(z) = f™)(z), za svaki x € R. Dokazite da je funkcija g konkavna na R. Je li
g konveksna na (—o0,0]? Obrazlozite!

(c) Navedite primjer funkcije h: R — R takve da: za sve a,b € R, a < b, funkcija h nije
niti konkavna, niti konveksna na intervalu (a, b). Obrazlozite!
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Zadatak 4 (6 bodova) Odredite intervale monotonosti, lokalne ekstreme, intervale konvek-
snosti i konkavnosti, tocke infleksije i asimptote funkcije

_In ((z +2)%)

f(@) x+2

te skicirajte njen graf.



